~==, Pringipe’> On considére une file illimitée de dominos piacés cdte a cote. La régle veut que jorsqu'un domino
. tombe, alors il fait tomber le domino suivant et ceci & n'importe quel niveau de la file. Alors. si le premier
domino tombe, on est assuré gue tous les domincs de ia fiile tombent.

Une pmpnété est dne r_hé;_régltaure a parhr du rang n, si lorsque pour un entier k = ny, |a propriélé est vraie,
alors elle est vraie pour I'entier k+1.
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Dans l'exempie, si on suppose qu'un doming (k) tombe alors Je domino suivant (k+1) tombe également.

du raiscnnement par wcutence, 4
Siune ptopnele P est: - vraie au rang no (Initialisation),

- héréditaire & partir du rang n, (Héréditg),
alors 2 propriélé P esl vraie pour tout entier n= n,.

Dans l'exemple. le premier domine tombe (initialisation). Ici iy = 1.L'héredite est venfiee [voir plus haut).
On en deduit que tous les dominas tombent

Scit un nombre réel a strictement positif. Démontrons gue pour tout entier naturel n, on 2 : (1+a)” > 1+na
Cette pr'\pné—:e porte le nom d’vnéc;aﬁr.é: de Bernoulli.
Initialisation

Onpose.nzo.. (4xa1% =4 .. 4 +0x&=4  bonc (1+a)® > q4+0xa
...Dom...lq...p.mpm&e... o BT L T B ¢ s CACH SRR R S OB L
— s Héradité :
Supposons q Il existe un entier k tel gue |a propriété soit vraie ! (I+a)' >1+ka [Hypothése de récurrance).

+1

La propriéié est-eile vraie au ra ) rang x+1 ? Démentrons aiors gue : (1+a)
Onsuppose.. (A0)k > 4 + ke
M (da) Tl > (ARl (A Ra)
donc (AR ¥ = f+a+Ro+ Ra-”-> A+d+Ra  Car RAZ>0.
donc.__(41a) H-*__-, A+a(R+1)
donc_la. prvpne'fe estyraie denc. n*o ;. cleplqs elle o5t hereditasre. dpnc pm' recuirente
elle. et vraie pows towt nombre n .

> 1+(k+l)a (Heradile),

Bemarguen L initialisation est indispensable.,

‘=r effel. démontrons par exemple que la :f:cr."éré 2" est divisible par 3" sst hérgditaire sans venfier
linitialisation. Supposons qu'il existe un entier k t est divisible par 3. 27 = 2*x 2 =30 x 2= 6p, ol p est
un entier (d'sprés I'hypcthése de récurrence).

Dcnc 2" est divisible par 3. L'hérédité est verifiée et pouriant la propriéts n'est jamais vraie

On v::ms*de:—n—z la suite (u,) '*eme pour tout entier naturel n par ty.. = u -2* +3 stup=1
Demontrar par récurrence que ;

Tntaianon: - neo.. Gosd... (0% A4 Denc. Moz (ot
? Béreditd = Cn Ru.ppc‘.q ¢ T7 E R AUR. = (hm)z. Montrons. (N_g Ur:.v’\ m (n14+4)
Ug+4= UR +28 +3 = (R+AZE +2R+3 5 R2 f2 44+ 2R+3= R3 1dk+4 = (Ry2)”
.RencC la.. pyap.. .est. haredifaire
...Donc...nous. pwons aftirmer. Qu.e,...\t.n . Ck+'ﬂ"




