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  2) Vecteurs coplanaires 
 

 

 
 
 
 
Application : démonstration du théorème du toit  ( exigible BAC : ROC )  
 
 
 
 
 
 
 

Notons  ⃗  un vecteur directeur de d1 et de d2 et  ⃗⃗  un vecteur directeur de . 

Soit ( ⃗ ,    ) un couple de vecteurs directeurs de P1 et ( ⃗ ,    ) un couple de vecteurs directeurs de P2 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

III. Repérage dans l’espace. 
 
 
 
 
 

  
 
 
 
 
Démonstration : 

- Existence : Soit P le plan de repère             . 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

- on admet l’unicité.  

 
 
 
 

Trois vecteurs sont coplanaires s'ils possèdent des représentants appartenant à un même plan. 

Définition 

Soient 𝑢⃗ , 𝑣  et 𝑤⃗⃗  trois vecteurs coplanaires, alors ∃ 𝑑𝑒𝑢𝑥 𝑛𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑠 𝑎 𝑒𝑡 𝑏 tels que 𝑤 ⃗⃗⃗⃗ = 𝑎 𝑢⃗⃗⃗  + 𝑏 𝑣  . 

Propriété 

 
P1 et P2 sont deux plans sécants. Si une droite d1 de P1 
est parallèle à une droite d2 de P2 alors la droite 

d'intersection   de P1 et P2 est parallèle à d1 et d2. 

 

Théorème du toit 

Soit ,  et  trois vecteurs non coplanaires. O est un point de l'espace. On appelle repère de l'espace le 

quadruplet   𝑂  𝑖   𝑗   𝑘⃗   . O est l’origine du repère, le triplet   𝑖   𝑗   𝑘⃗    est appelé base de vecteurs. 

 

Définition 

Soit   𝑂  𝑖   𝑗   𝑘⃗    un repère de l’espace. Pour tout point M de l’espace, il existe un unique triplet    𝑥 ; 𝑦 ; 𝑧   tel 

que 𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑥 𝑖 + 𝑦 𝑗  + 𝑧 𝑘⃗  . Le triplet   𝑥 ; 𝑦 ; 𝑧   est appelé coordonnées de M. 

Propriété 

Soit   𝑂  𝑖   𝑗   𝑘⃗    un repère de l’espace. Soit 𝑢⃗  un vecteur, associons M tel que  𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝑢⃗  . Les coordonnées de 𝑢⃗   

dans la base   𝑖   𝑗   𝑘⃗    sont les coordonnées de M dans le repère  𝑂  𝑖   𝑗   𝑘⃗   .  𝑢⃗ = 𝑥 𝑖 + 𝑦 𝑗  + 𝑧 𝑘⃗  . 

 

Définition 


