
Primitives, intégrales. 

  Primitives.  
 

On appelle primitive de f sur I, une fonction F dérivable sur I telle que F'= f. 

Prop : Toute fonction continue sur un intervalle admet des primitives sur cet 

intervalle. 

Prop :  F+G est une primitive de f+g,    kF est une primitive de  kf avec kR. 

Primitive particulière : Soit F une primitive de f. 

G est une primitive de f  kR / G = F + k. 

Soit deux nombres fixés x0 et y0,  

Il existe une unique primitive de f telle que F(x0)=y0. 

 

 Intégrales.  

 

Def : Si f est une fonction positive et continue sur [a,b]. 

L’aire ( en unité  d'aire )  du   domaine délimité  par : 

Cf,  l'axe des abscisses, et les droites d'équation 

x=a  et x=b. est notée : ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
. 

La fonction Aire : 

Prop :  𝐴 ∶ 𝑥 → ∫ 𝑓(𝑡)𝑑𝑡
𝑥

𝑎
 est une primitive de f  

Intégrale, cas général. 

Si F est une primitive de f, alors   : ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝐹(𝑏) − 𝐹(𝑎). 

Attention : si f n’est pas positive, ce n’est pas le calcul d’aire     : ∫ 𝑥3𝑑𝑥
1

−1
. 

Prop :    ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 0
𝑎

𝑎
         ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = − ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎

𝑎

𝑏
 

             ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 +  ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑐

𝑏

𝑏

𝑎
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑐

𝑎
    (Relation de Chasles)  

∫ 𝑘 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 
𝑏

𝑎
𝑘 ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

𝑏

𝑎
  et   ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 +  ∫  𝑔(𝑥)𝑑𝑥 = 

𝑏

𝑎
∫ ( 𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥) )𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 

𝑏

𝑎
 

 Si 𝑓 ≥ 𝑔 alors ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ≥ ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎

𝑏

𝑎
 

Valeur moyenne :  𝑚 =
1

𝑏−𝑎
∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 


